CORRECTION DES EXERCICES 25 a 30 page 222.

Corrigé exercice 25 :

) 3 2 5
1. [ estla composée des fonctions « et v par (%) = ° + 227 + 3z + 4 gg v(z) = 27
Les fonctions = et v sont définies et dérivables sur R donc [ aussi.
f estdelaforme f = voudone [ =t x v ougyec v (x) = 32% + 4z + 3 et V() = 5354.

D’ou, pour tout £ € Dy f'(z) = 5(32% + 4x + 3)(a® + 22° + 3z + 4)*

|
3
. . ulr)==x — xr
2. [ est la composée des fonctions v et v définies par (z) N x Ve et v(z) = a®

La fonction = est définie et dérivable sur ]0: 700, La fonction v est définie et dérivable sur J0; +00[,

Donc Py =]0; 40|,

! 2

rw=o (3t - 5o L) (T}%hﬁ)

D’ou, pour tout © € Df’,

Corrigé exercice 26 :

x—4
1. festla composée des fonctions u et v définies par = z+ 3etv(r) =a"
La fonction u est définie et dérivable sur R \ { =3}, La fonction v est définie et dérivable sur R .
Donc Py = R\ {=3},
festdelaforme f =vou doncf =u xv' ou ayec
_Ix(z+3)—1x(z—4) 7

w(@) (z + 3)2 " (@ +3)

et V'(7) = 4a”

Flay= 28 (m4)3
D’ou, pour tout © € Dy, (z+3)2 \z+3/

/o T F _ .3
2. Jestla composée des fonctions u et v définies par u(z) = V3z + 5 gtv(z) = 27

ioe]
—5itoe
La fonction #« est définie et dérivable sur] 3 . La fonction © est définie et dérivable sur R .
Dy = ] *é; +00 |:
Donc 3 .
3
u'(x)

T 2VBr 1 5 et (z) = 327

! i /
f=vougoncf =u XV 0ugyec

9 2 93z +5
") = e = —
,f(.’L)—Q igw+5(\/3m+5) >

D’ou, pour tout T € Dy
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Corrigé exercice 27 :

2 2 2 3
1. [ est le produit des fonctions u et v définies par u(@) = (¢ + 32 +2)" g v(2) = (22 — bz +7)"

Ces fonctions sont des polyndmes donc sont définies et dérivables sur R, ainsi Dy =R

De plus, = 1 © g avec 9(2) = 2 + 32 + 2 gt h(x) = 2% done v’ = ¢’ X h' 0 g avec 9'(2) = 2 + 3 ¢
W(x) =2z progu'(v) = 2(2z + 3)(2® + 3z + 2),

De méme, ¥ = 4 © P avec p(x) = 22% — 5x + Tetq(w) = a? donc ¥ =1 X ¢ opayec P'(z) =4z =5

et d'(z) = 32% Doy v/ (2) = 3(dx — 5)(2? — B 4 7)°

Ainsi, apres réduction et factorisation de 1’expression, on obtient

f'(z) = (2% + 3z + 2) (227 — 5z +7)” (202° + 132 — 23z + 12)

. . o o — (3 o2 2 ., .
2. [ est le produit des fonctions v et v définies par u(x) = (x4 527 + 4)° dérivable sur R comme

A — '8z . . . f:
polynome, et v(z) =e , dérivable sur R comme composée de fonctions dérivables sur R.

De plus, & = h 0 g avec g(x) = 2° + 527 + 4 gt h(z) = 2% donc ' = g’ X h' 0 g avec
g (x) = 32% + 102 ot B/ (z) = 22

Do, v(z) = 2(32% + 10z)(z® + 52 + 4) = 22(3x + 10)(2® + 52? + 4),

De méme, v = ¢ © P avec P(#) = 2! — 827 ot q(x) = ¢” qonc v = p' x ¢ o p ayec P/ (¢) = 42® — 162

et ¢'(2) = " Dron V' (7) = (42° — 162)e” 5" = 4z(a® — 4)e” 37"

Ainsi, apres réduction et factorisation de 1’expression, on obtient

F(z) = 22(2® + 5a? + 4)e” 37 (22° + 102" — 82° — 322® + 3z — 22)
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Corrigé exercice 28 :
1. est le produit des fonctions u et v définies par u(x) = V=2 + 3 — 2 ggv(z) = (2° + 52 — 8)°,

La fonction  est définie et dérivable lorsque —#* + 3z — 2 > 0

c’est-a-dire sur | 1; 2[.  La fonction v est définie et dérivable sur R. D’ou Py = [1; 2],

De plus, * = 1 © g avec g(x) = —a* +32 =2 ¢ h(x) =z donc W =g xhog

1
, K@) = 5om
avec 9 (r)=-2r+3 ¢ 2V,
1 —2 3
W (z) = (=22 + 3) x - v
D’ou 2vV—ax? +3x —2 2/ —ax?+43r — 2,

: 3
Deméme,U:qopaveCP(fE):5'33+5$_8 et 4(r) =2"doncv' =p xq op

avec 1'(2) =31° +5 o ¢'(x) =32° prop?(x) =3(32° +5)(2° + 5z — 8)°,
Ainsi, apres réduction et factorisation de 1’expression, on obtient

(23 + 5z — 8)?
2V —x? + 30 —2

fl(z) = [—20z* + 572" — 762 + 121z — 84]

. . e T — 21
2. [ est le produit des fonctions u et v définies par u(z) =e " gpu(z) = Va +4,
La fonction w est définie et dérivable sur R comme composée de fonctions définies et dérivables sur cet

ensemble. La fonction v est définie et dérivable sur R car, pour tout z € R, z?+4>0.Don Py =R,

Deplus, “ =h©°g avec gla) = =2 +7 ¢t h(z) =" goncu' =g x h'og ayecd'(¥) = =2

et M(x)=¢" Dou u’(:c) = —2$e_$2+7.

De méme, ¥ = 4 °P avec p(z) = z? 44 et 9() =+vT donc V' =1 x ¢ op ayec?'(v)=2x
1 2x

; T
"(z) = v(z) = =
N R O - E
Ainsi,
fl(z) = =2z T x Va2 44+ e x L
x?+4

o) = ze (=222 — 7)

c’est-a-dire %44
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Corrigé exercice 29 :

2 X , .
— 2+ 4y est définie et

3
>0 0> ——
g(x) Y~ 73 Dou

1. [/ est le quotient des fonctions u et v définies par u(x) = V2 + 3etv(r) =

dérivable sur R et s’annule pas sur I. « est dérivable lorsque

3
Df’ =:|—§;+OO[

De plus, = " © g avec 9(x) =22 + 3 ¢t h(z) = Vo donc ¥ = ¢' X I 0 g avec 9'(x) = 2 ¢t
1

W(z) = m

2 1
:L' pr— pr—
D’ou 22x +3 22 +3

et V' (z) = 2z — 1

! (22 —x+4) — 22+ 322 — 1)

NeTEE Play— 3= Br T

f(z) = (x
D’ou, (22 —x +4)? c’est-a-dire V2r + 3(2? — oz +4)?

—a?+5x+4 .
T otv(w) = 2 + 7 La fonction v est

2. [ est le quotient des fonctions u et v définies par u(z) =e
dérivable et ne s’annule pas sur I. La fonction u est dérivable sur R comme composée de fonctions

dérivables sur cet ensemble. D’ou Py = R \ {—7}.

De plus, ¥ = h © g avec 9(%) = —2? 4+ 5a + 4 e h(2) = " donc v = g’ x W 0 g avec

g'(x) = =2z +5eth'(x) = €

Dron ¥ () = (=22 +5)e @ (@) =1,

) B (_233 + 5)67562—0—51'-&-4(1: + 7) — e~ Hbrtd o q
D’ou, fl@) = (z+7)3 , c’est-a-dire
B e~ +ba+4 [—222% — 9z + 34]
(x+7)2
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Corrigé exercice 30 :

. . s Y — (3 5 2 a 3
1. [estle quotient des fonctions u et v définies par u(z) = (2" +4)" grv(z) = (2" + 32 — 4)° y et v sont

dérivables sur I comme polyndmes, et v ne s’annule pas sur cet ensemble. Donc Py = R \ {41}

De plus, ¥ = hogavee 9(r) =" +4 et h(z) = 2° donc v = ¢’ X h' 0 g avec ¢'(2) = 327 ¢
W (x) = 52" Dyop o (x) = 1502(a® + 4)*

Etv = qopayec P(x) = 2>+ 32 — 4ot q(x) = 2° gonc V' = P’ X ¢’ 0P avec P () = 2z + 3 ¢
¢ (r) = 32 prou?’(x) = 3(2x + 3) (2 + 3x — 4)%

Ainsi, pour tout ¥ € Dy a

1522 (2% 4 4) (2 4 3z — 4)% — (2% + 4)° x 3(2x + 3)(2? + 3z — 4)?

f'(z) (22 + 3z — 4)8

3(x + 4)* [32* + 122% — 2022 — 8z — 12]
(2 + 3z — 4)*

fi(x) =

. . o _ 2 =Te2 N 3
2. [ est le quotient des fonctions u et v définies sur I par w(a) =TT (@) = Vat o+ 1y et
dérivable sur R comme composée de deux fonctions dérivables sur R. v est dérivable lorsque

2% 4+ 2+ 1> 0, ce qui est le cas pour tout 7 € R. D’on Py = R |

De plus, = b © g ayec 9(x) = 20° + 2% — To + 2 gt h(@) = " donc ¥’ = ¢’ X h' 0 g avec

§(x) = 627 + 22 — T ot B (x) = €, prog U/ (x) = (627 + 20 — 7)2 +o" To42

Etv =qopayec P(x) =2° + 2+ 1et q(@) = VZ donc V' = p' X ¢' oD avec P/ (z) = 2z + 1 ot
/

/() 1 2z + 1
r) = —= V(2) = ————
¢ 2V D’ou 2Vt 4+ 41,

Ainsi, pour tout ¥ € Dy,

20+ 1

622 + 21 — T)e2r Hat=Te42, [p2 ] o200 -T2 o
( ) 2V + o +1

f’(:t:) = 2
(\/:zc2 4+ + 1)
23422 —Tz+2 4 3 2
e 122* 4+ 162° + 22° — 122 — 15

2(Va2+z + 1)3
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