Fiche d'exercices: Révisions Fonction Exponentielle

Compléter les pointillés dans chaque égalité.

o o

1. e xe'xe?=¢? 3.:3—=e1
4 e 62
2.(e?) e =etxe™ 4, — ==
e e’

D x est un nombre réel. Simplifier les expressions.

1@ & Xt 3. e*xe

2. e x (e¥)ixe™ &, e* x xe*

x est un nombre réel. Simplifier les expressions.

exX (ex)z ex+4 ’|
s — 2. o= %

Déterminer le signe des fonctions suivantes
définies sur R.

1. flx)=3e* 2. g(x)=2e" 3. h(x)=—y2e™*

Déterminer le signe des fonctions suivantes
définies sur R.

+ by d —0
1. flx)= szz 2 9(X)=% =

D Calculer la dérivée de la fonction f définie sur R.
1. flx)=3e*—5x*+2

2. flx)=x—4e*+1

3. flx)=e*+e?

4, flx)=xe*

Calculer la dérivée de la fonction f définie sur R
et en déduire son tableau de variations.
1. flx)=e*® 3. fix)=e*
2. flx)=e?% 4, f(x)=5e**®

D Résoudre les équations suivantes dans R.

tLoer=e 5. e*=1

2. e¥=¢e 6. e*+4=0
3. efl=e? 7.e¥=e

4 e>=¢g g an ey

Résoudre les équations suivantes dans R.

eF¥=4 3, Ge*Hl=5

2. e 3=p 4, —2e* =

Résoudre les inéquations suivantes dans R.

e gé 3. e 9ned

Z g <e 4 e

L5 [Caleuler] @ @
Simplifier au maximum les expressions suivantes.

LA=cfxeie! g p=C g oole)xef
e e“"

[Calcuter]

x est u.n réel quelconque. Simplifier au maximum les
expressions suivantes.

L ()= e x (e xed 3, o(rym &
e

s
2. b(x)=_ 2t
(x) ex li. d(_‘)(,‘):#ex-H

[Calculer]

t est ur.1 réel quelconque. Simplifier au maximum les
expressions suivantes.

e—2t+‘l X e6t+5
—4t=2

T d(t)=e¥xe' St x (eu+1)? 3 At)=

eBt—3 <
2. e(t)=2“
e

t+5
[Calculer] @ @-¢
n est un entier rélatif quelconque. Simplifier au maxi-
mum les expressions suivantes,
1 u(n)=e2n+1><e3n—4 3 w(n):<e2n—1)2Xe3n+4

5n-3
e

2. U(n)_ e 2nF
4 [Calculer]

X est u.n réel quelconque. Simplifier au maximum les
expressions suivantes.

L g(x)=(e™ S xe¥+2)? o h(x)=_e\3x
e X (g™)2

- Caiculer]

Développer et réduire les expressions suivantes.

1. A=e*(e’+e’) 3. C=(e®-e?)Ne®+1)

2. B=(e?+e")e’+e) 4 D=(e?+e’)e?—e®)

D [Calculer)

Développer et réduire les expressions suivantes.

1. A=(e’+e%)? 3. C=(ef—e*)ef+e™)

2. B=(e*-e?)? 4, D=(2e*-3e7")’
[Calcubec)

t est un réel quelconque. Développer et réduire les

expressions suivantes.

1. A(t)=(e'=1Xe'+1) 3. C(t)=(e*-2)

2. B(t)=(e'+3)?




m [Calculer] m (Catculer

x estun réel quelconque. Développer et réduire les Pour chaque fonction f définie ci-dessous, donner
expressions suivantes. le domaine de définition ainsi que I'expression de la
1. D(x)=(e*+e™®)? 3 F(x)=(e™-e*Ne™+e*) fonction dérivée f'.
2. E(x)=(e™~e%) 1 fx)=3¢ 3. fix)=e*+1
i _ 8%+ e'+1
m [Calculer) 2. f(x)-?;—_—f &, ﬂ”:m.
x est un réel quelconque. Développer et réduire les )
expressions suivantes. m [Cateuter]
1 O(x)=(e*+e™) ' +(e*—e ™) Résoudre les équations suivantes dans R .
2 P(x)=(e*+e™)' - (e*—e™)* Le t=e Tevral
. =3
3 (o) @@ 2. e¥*x=1 P P
emontrer les égalités suivantes pour tout réel x.
De':'?ﬂ 4 1 e*-1 8 cice @ @0
vy =ime 2 1 eF 1 Résoudre les équations suivantes dans R .
X e x X3 _ ¥+3
m [Calcuter) 1. (e 1Ke +1)=0 4, xe 281
Démontrer 'égalité suivante pour tout réel x. 2 (3x+1)e*=0 5 —e¥* = =
(e*+e*NeX) =e™(e*+1) 3 (2x-1)e"=¢*
m [Raisonnec)
On cherche une fonction f définie et dérivable sur R
telle que, pour tout x€ R, 4f'(x)+3fx)=0. Parmi 2 cercre) @ @@
les fonctions suivantes, lesquelles sont solutions de On a tracé la représentation graphique d'une fonc-
cette équation ? tion f définie sur R. On sait que pour tout réel x,
1 g:x—e* 3 p:x—-e"’f" Rx)=(ax+b)e*, 0l a et b sont des réels.
2 hix—0 b, qix—tbe ™ i ’B
of 7
m [Calculer] -0
Dans chaque cas, déterminer la fonction dérivée de la
fonction f définie et dérivable sur B. i
1. fix)=5e*~x? b filt)=exe¥+e™
2 fix)=xet 5. fit)=—8te™" 1. Déterminer graphiquement f{0) et f2).
3. fit)y=2e"+61-3e° 2.En déduire la valeur des réels a et b.

4 (catcuter
(70 [0 s

R . A arle S 1. Montrer que, pour tout réel t, on a
Déterminer la fonction dérivée, sous forme factorisée, e

d R 52 32 +5t-2=(3t-1)t+2).
de la fonction f définie et dérivable sur =, 2. En déduire la résolution de (3¢7+5¢—2)e¥1=0.
1 flx)=(x+1)e* 3. flx)=x%*

2. flx) = (~2x+3)e* & flx)=(x1—3x+1)e* (76 JETN

e xe!=¢’
Résoudre le systéme d'équations suivant e

-

71 e .

: i ; . (79 JOU
Déterminer la fonction dérivée de la fonction f définie

et dérivable sur R\ {0}. Résoudre les inéquations suivantes dans R.
e = 1. e <et 3. eMTge¥
1. ﬂx)=? 2. ﬂx)=-e-iT1' 2. e—ZI‘O1>ex-7 &4, e!*§>e-]l

m {Catculer.]

Résoudre les inéquations suivantes dans R.
1 e < 3.e =%

2. -3e"> 4 N




[Raisonner.] E[Mﬂ
On considére la fonction f définie sur R par
fAx)=e*—x—1.
1. Donner une équation de la tangente a la courbe
représentative de la fonction exponentielle au point
d’abscisse x=0.
2. Tracer dans un repére la courbe représentant la
fonction exponentielle ainsi que sa tangente au point
d’abscisse x=0.
3. Justifier que f est dérivable sur R puis étudier les
variations de la fonction f sur R.
4. Montrer que, pour tout réel x, f(x)>0.
5. En déduire que la courbe représentative de la
fonction exponentielle est toujours au-dessus de sa
tangente au point d’abscisse 0.

| [Catauler] @ @ @
On considére la fonction h définie pourtout xeR par
X ueap
1. Montrer que la cotrbe représentative de i dans un
repere admet l'origine comme centre de symeétrie.
2. Montrer que h est dérivable sur R,

3. Montrer que la fonction h vérifie h'=1- A2,

[Représenter] @ @)«

D'aprés Bac ES - Asie - 2018.

On a tracé sur le graphique ci-dessous la courbe repré-
sentative C. d’une fonction f définie sur I=[0;25]
par flx)=(ax+b)e™®* ol a et b sont deux nombres
réels. On a représenté également sa tangente T au
point A(0;7). T passe par le point B(2; 14,2).

/Oélllmlll'l’lollzﬁ—

1. Résoudre graphiquement 'équation flx)=6.

2. a. Par lecture graphique, donner f(0).

b. Ecrire £(0) en fonction de a et b.

C. En déduire que sur I, f{x)=(ax+7)e 0%,

3.a. Quel est le coefficient directeur de la droite T ?

b. Exprimer, pour tout xe1, f'(x) enfonction de q.
¢. En déduire que, pour tout xe I, flx)=(5x+7)e 0%,
4. On souhaite connaitre le maximum de-la fonction f
sur I.

a. Montrer que, pourtout x €1, f'(x)=(-x+3,6)e %2
b. Etudier le signe de S'(x) puis les variations de Ui
sur I. i

¢. En déduire le maximum de f sur I.



| Modéliser] @- @&
D’aprés Bac S - Pondichery - 2018.
Dans une usine, un four cuit des céramiques a la tempé-
rature de 1000°C. A la fin de la cuisson, il est éteint.
On s'intéresse a la phase de refroidissement du four,
qui débute dés linstant ot il est éteint. La courbe
représente la température du four en fonction du
temps. La température du four, a Uinstant ¢, est donnée
par la fonction f (tjéﬁnie pour tout nombre réel >0
par: f(t)=980e"5+20.
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1000
\n
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Temps (h)

1. Au bout de combien de temps la température est-elle
inférieure a 200°C ?

2. Calculer f’(t) pour tout nombre >0 et en déduire
les variations de f.

3. Démontrer que la température a l'intérieur du four ne
peut jamais &tre inférieure a 20°C.

4. Montrer que, pour tout t>0 : f'(t) +—;—f(t) =4,

[Modéliser]

Une entreprise fabrique x centaines d'objets, ol x
appartient a lintervalle [0 ; 40].

On suppose que toute la production de l'entreprise est
vendue et que le bénéfice, en milliers d’euros, de cette
entreprise peut étre modélisé par une fonction f
définie sur [0; 40] par f(x)=(10x—10)e ™.

1. Déterminer la perte de U'entreprise lorsqu’il n'y a pas
de production.

2. Quelle doit étre la production de Uentreprise pour
réaliser un bénéfice maximal ? Quel sera alors le
montant de ce bénéfice ?

3. A partir de quelle quantité produite et vendue
U'entreprise réalise un bénéfice ?

"7/ [Représenter] @ @ @

On considére la fonction f définie sur R par
flx)=(ax?+bx+c)e™ ol a, b, c et k sont des
réels fixés.

La courbe représentative de la fonction f est donnée
dans un repére orthogonal.

Celle-ci passe par les points A, B et D de coordon-
nées respectives (—2;0), (——12—; 0) et (0;2).
De plus, la droite (CD), ot C est le point de coordon-

nées (—% 3= ) est tangente a la courbeen x=0.

A l'aide de toutes ces informations, retrouver les valeurs
des paramétres a, b, c et k.



CORRIGE FICHE EXPONENTIELLE

Corrigé exercice 28 :

-2 3
1. ¢ e =e
e )?(x {,-10 =e’ xe!
c =e!
3. ¢
o e?
4. ¢4 ¢b

Corrigé exercice 29 :

e+l I:+J _ 2r+l4xe+3 _
e
2 ot +-1 [ ) % g {24' _ (,J+-1 % p%ﬁ' w g~ 2x _ E?.1:+--1-—e—’.7!:1'—2;!: — H:!'+4
’ 1 x+1

3. c_lxc—t e = .
4. ¢* % 1ot —r:-cc"“-:r:{c"

Corrigé exercice 30 :

i JEYV2 T 2: JE+ 2
e* x (eF) _efxe™ e _ 2 _ oo
1. 2 ple olx i ’
etz _ 3o
2 glx ’
1 =g (3—2z) _ {‘21 3
3. U.‘i—h: | )

Corrigé exercice 31 :

1. Pour tout réel 7, ¢* > (et 3 > Odonc flz) =0
2. Pourtout réel 7, e~ = 0et2 > Odonc 9(x) > 0
3. Pourtout réel 7, e~ = Oet—v'2 < 0, donc () < 0,

Corrigé exercice 32 :

1. Pour tout réel x, ' = () donc le numérateur est strictement positif. De plus pour tout réel

+ 2 = 0.Donc, au final, J est positive.
2. Pour tout réel 1, —a % < (), donc le dénominateur est strictement négatif. Le numérateur
étant lui aussi négatif, la fonction ¥ est donc positive.

Corrigé exercice 33 :

1 Flz)=3e" =5 x 20 +0=3e" - 10x

2 fllz)=1-4¢"+0=1—4e"

3 fllo)=¢" +0=0¢"

a. f'lx)=T1xe" +xxe’ =(1+x)e" dérivée dun produit).

Corrigé exercice 34 X

4 _ R N i £ X R .
C fx)=3xe" =3e r,fesl donc strictement croissante sur L.

i . = S =2 . . ) .

(r)=-2xe =—2e K [ est donc strictement décroissante sur [&.
"l )_ 1x%e —x+4 — _(—'r 4 f . R . )
T * est donc strictement décroissante sur [£.

(:
- r l"p i
) =5x1xe™" 2 fest donc strictement croissante sur [

f
f
f

oL b=

Corrigé exercice 35 :

T

e” = e % 4> r = —2 Donc I'ensemble des solutions de cette équation est 5= {_2}.
e =ee e’ =el < xr=1poncS=1{1}.
J+2—l‘%<:b-i -‘-3—'%-1::-1 =1 Don(‘,q— {]}
el —ee el —el w2241 =14 2=0DoncS = {0}
t‘._‘: =1« e’ ="z =0.poncS = {0},
+4 =0 <« e" = —4 ce qui est impossible car la fonction exponentielle est strictement
posﬁwe sur& L equatlon nadmet aucune solution : S = &,

(.'“'2—0#(' —20 {:}r =le&r=1louzr=—1DoncS ={-11}
e t=1se" " =" = 2% + 1 = 0ce qui est impossible, donc S = &

A



Corrigé exercice 36 :

1. e;‘:]@e":en-wl—r:ﬂ@r:()
2 e e e 2t-3=1r=2 i
5 5@'1=r'+l=5{=:'E;h+l-_—1¢$E:‘=+1=EU<¢3.’!.‘+1=n¢="‘;1"=—§

2" =386 =-—Z )
4. 2 ce qui est impossible car la fonction exponentielle est strictement

positive sur B L'équation n'admet aucune solution - 5 = &.

Corrigé exercice 37 :
1 e = e2es2r > —2 45 1 > —1 donc Fensemble des solutions est S =] — 1i+00[

e cpme T o -_r<cler>—0 5= R
5 J donc

2
e:"’—";e‘“@.’im-ﬂ»?—fi@:};;izﬁ;r?g S= §;+°°[
a3 3 donc

=2x=1 =21 0 I
e g€l&e Cle-2r-10&-2x<sler2—
4 s “  2donc

M S:{—’iﬁru{

Corrigé exercice 50 :

1. A= D’I+3‘2+S = e-l2
i i
e = )
2 === [‘I Y=g 4
a e

3. ('I e e'i’x:H*-l—(—i] = 929'

Corrigé exercice 51 :
a(z) =e* x e x e
b(z) = et

c’.‘{:r] = L.r-l+4rv—;r — e1-.r--1
ff(I) = l,—:l‘x—i—:Lr+.:+1J = {:_l

ar _ c2|:+':’.ﬂ'-H—ii-i:] =g

SN -

Corrigé exercice 52 :
1 dl:f] p eﬁ: % ul.-m « Bl]:+:‘| sas (,_3r+1~c.:+m+a — eSH—d
2‘ r.('r‘-} — B—3-(3t+5) _ 618

3 -”.') — {_—2|+|+m+5—[—4t_2i — gBtt8

Corrigé exercice 53 :

1 u{‘n} — ._,11|+1+3n,—q, _ 05,,_3
Corrigé exercice 54 :

1. g(x) = (E,=l:—!r+:ir+'.£}:l == {e?x—-.‘i}.'l = ptlz—9
Corrigé exercice 56 :

1. A=e§xe§+e;xe7=g"+3 elt? = ¢ 4 ! .
2. B=elxel+eixete’ xe 2-|—re‘3l e=8e5+0.3+2e9+e' ]
3 C=e"xe"+¢ —etxgf-gi=e 1e8 — glap? = ol

S redxe?—exel=el-e+e-e

4 D=e?xe?2_e?xe’+e’xe i

Corrigé exercice 57 :
g A=(e)P+2xe’ xe’+ (") =€’ + 2" + el®
2 B=(e?P—2xe’xe?+ (e =e' -2+

q. O= {‘.ﬂgi — (e = el _ o8
4 D=46"—2x%" x3e ! +907 =4¢® — 126 + 9¢7*

Corrigé exercice 58 :

A= EEI‘]? = 12 = EEI =]

B=(e'?+2xe x343"=¢"406e'+9
C:(Eﬂ)3_2xe2l )<2+22=e4"—11{!2’+4

o il


usbekbenz
Crayon 

usbekbenz
Texte surligné 

usbekbenz
Texte surligné 

usbekbenz
Crayon 


Corrigé exercice 59 :
1 D— 'r}2—|—2><(-’ X(—’ 2J+(L‘ 2122{:2:r+2e—x+9—4$
2 E { 32 2 % P % e‘” 4 (E'“’r) iss Eﬁw — 42{_,8: =8 eI{I:n-
3 F= [: _—2r]? = [‘: }‘2 Py [_.,—1r (?"

Corrigé exercice 60 :
1. ()—ez"-|-2><(’ X(‘_'+9_E“‘+r’2""—2xv xe Tge
0 =e* +7+P S e, R
(J—zp o s
e +2xe T i N e R ) B e R Tt
S PIPar c_ , S

e =1 _e 1 _

1 _ 1" e-1_ e-1 _e-1
2 €+1 e+l17er—1 (212 e*—]

Corrigé exercice 62 :
on a(ew+e—¢:J x {823:J2 — (':'-;r‘i-f'_:c) Xe-lu: = (e¢:+e—n:} e x PFJra: i (e2:t+1:l xpli:l:'.

Corrigé exercice 68 :

1. Pourtoutz € I, 4¢/(x) + 3g(x) = 4e” + 30" = Te" # O ponc cette fonction 7 n'est pas
solution de cette equahon

2. Pourtoutr € B, AW () + 3h(x) =4 x 0+ 3 x 0 =0 | 4 onction h est donc solution de
cette équation.

Bz

) On a donc

]R_, p’(l") =i

3. Pourtoutr <

3 az
4p'(z) + 3p(z) =4 % (—— %')+3xe T =0
4 . . Pest donc solution de I equancm
4. pourtout 7 € B 47'(x) +3q(x) =4 x (=12e7¥) + 3 x de™ = —36e™"" gpest
donc pas solution de cette équation.

Corrigé exercice 69 :

1. fl(®) =5e" — 2z

2. flr)=1xe" +oxe" =(1+2)e" comme dérivée d'un produit de fonctions.

3. fl(t)=—2e""+18¢

4 j“(f:’ — z(_—:l 2t I_LF—-JJ' . 12921‘ 5! -.l(l._#_

5. ff( ) = —Be™¥*! 4 24te=3+! = (24t — 8]*‘_3”', comme dérivée d'un produit de
fonctions

Corrigé exercice 70 :

On utilise la formule de dérivée d'un produit de fonctions (uv)" = w'v +uv’
1. Flz)=1x¢" + (o + 1}("'—(2 +-,i:)t:"'
9 flr)=—-2x¢e"+ ( Zr + 3)e” ( -2z + 1)e”
3 flz) =2z xe +a%" = (2r+x }i‘
2. &)= (2~ 36" +(2* 3z +1)e* = (a —z — 2)¢°

Corrigé exercice 71 :

i, 'y — uy'
On utilise la formule de dérivée d’'un quotient de fonctions - - ve
; e xr—e*xl (x — 1)e*
f() = =
1. xﬁ 2

&
o Ix(e*—1)—1oxe® _ e —1—aze*
= I(ij {f,_j-_ 2 [}'2 f;ﬂf == 1}2




Corrigé exercice 72 :

1. Pourtoutréel 7, onae” > () et en particulier ¢” # (). Le domaine de définition de f est donc
I1xe*—gxe® (l—z2)* 1-—2

fiz) = - = = -
K. Et pour tout réel x, (e7)? el o
2. Oonae’ —1 =04 ¢ =1« r =0 Le domaine de définition estdonc B\ {0},
() _¢ X(e=1)—(e"+1) xe* = —2¢*
Et pour tout © € B\ {0}, (er —1)2 (e=—1)2

3. Le domaine de définition de la fonction est L. Et pour tout . réel, J'_if.?f-’) =e"

4. Le domaine de définition de la cette fonction est R \k {!}
el x (t—1)—(ef+1)x1 tet—2'—1

E pF = 2 - 3
Et pour tout | € 1) (t-=1) (t—1)
Corrigé exercice 73 :
1. et =ewo e =e' @ —4= 1< r=>5 Doncrensemble des solutions de cette
eqzuataon estd = {}}
5 =l =deilta=0821+1)=082=00uz=—1 poyc
I’ensembrle des solutions de cette équation est 3= {_ L U'}.
= e _ e T =l —gf=—1l&zr=1louz=-1
3. € - . Donc I'ensemble des
solutions de cette équation est 5= {_ L ]} :
4. 3+ e" =1 4 " = —2ce qui est impossible car la fonction exponentielle est strictement

positive sur . Onadone S = @

Corrigé exercice 74 :
1. =1} e"+1)=0e"—-1=00ue*+1=00re*—1=0<«2="0e¢t
pour tout réel -, ona¢” + 1 > 0_Ainsi 5= {0}

- x4+l =023 r+l=02r=——
2. Puisque pour tout réel 1, © # (’, alr.:rs( }

1
S B { : }
L'ensemble des solutions de cette équation est donc 3).
Puisque pour tout réel g, © 7 f]' on peut donc diviser les deux membres de cette équation

par €*. Ce qui nous donnel.i 1=1z =1 ansi® = {1}

2. Pourtoutréel z.€" > # 0 on peut donc diviser les deux membres de cette équation par
o™ ainsi, 26" = 26"13 = — 2 OnadoncS =

24t i e
3. Soit zun réel. D'une part —e" % < (et dautre part 7 +3 _ L'équation n'a donc pas de
solution. L'ensemble des solutions de cette équation est S = &

Corrigé exercice 76 :
1. On peutvo_irgue.f{”]' =—4 %tf('z} =0
2. puisque f(0) = (a x 0+ bje" =b etf(”) = —4 alors b = —4. De plus,
f(2) = (2a —4)e* =0 Pmsque‘- 70 cela signifie que 20— 4 =0etdoncquea = 2.
Onadoncfnalementquef("’) = (2x — 4)

Corrigé exercice 77 :

1. Pour tout réel {,
(3t—1)(t4+2) = Stxa‘—i-.'}fxz—] xt—1x2=3246t—t—2=32+5t—2

2. Puisque pour tout réel {, e # 0 aiors (3 + 5t —2)e* ' =0 37 +5t-2=0
De plus, d'aprés la premiére question, résoudre cettia équation revient a résoudre 'équation

y , f==
{31 — 1)(# + 2) = 0_gt on obtient alors que 3 oui = —2 L'ensemble des solutions

. 1
S =1-2 .—}
de cette équation est donc 3

Corrigé exercice 78 :

e* xe¥ =¢ e*ty = ¢* r+y=3 r+y=3 2z
o TP _ e o = )
pu—l @ =g r—=y=10 r=y 2



Corrigé exercice 79 :

1. " < ¢! & x4+ 3 < 4 carlafonction exponentielle est strictement croissante sur [ et
doncz < 1.OnadoncS =]—00i 1 §
el g e s -Te-3z>-8or< =

2. Deméme 3.

b
S =] —00; [
L’ensemble des solutions de cefte inéquation est donc :
1 1
0¢—1 at S =|—n0: =
¢ e | AR I [ g ] 00; ]
3. De méme b - = 5. Ainsi 5]
4 Demémee ' Ze M ot+42 -3t et > 1 ansiS = [—1itoo]

Corrigé exercice 80 :

1. ett! <l g+l =< o car 1a fonction exponentielle est strictement croissante sur X et
doncr+ 1 <0 x< 1 onadoned =]—00i—1
—313:24’" >4 e ettt 2 . P ! g .
2. Ona 3_;_ Or, pour tout réel -, ¢ 7 = (). Cette inéquation
n‘admet donc aucune solution. Ona S = &

3. Pourtout réﬂ T, e TR = () car la fonction exponentielle est strictement positive sur F.
Ainsi, S = R

1 g
ety aetge T aortdag 32 Y y )
4. ez car la fonction exponentielle est strictement
croissante sur . On adonc # < —1. Etdonc O = ]_3‘33 = ]}.

Corrigé exercice 89 :

1. On considére la fonction 9 © T+ ©*_| 3 tangente a la r?ﬂurbr? représentative de Yenx =0
r P
admet pour équation ¥ = 9 (0)(z — 0) + g0)=ae' +e" =a+1
2. On obtient la figure ci-dessous.

0.6

3. La fonction f est dérivable sur E comme somme de fonctions dérivables sur cet ensemble. Et
pour tout T £ R,_J'ﬂ(-") =¢" =1 ajnsi, flr) <0ee" <1 2<0 festdonc
décroissante sur |~ U] puis croissante sur [U; +00[, )

4. onalf(0) =0 soit dabord » < 0. Puisque [ est décroissante sur | — 00 “], alors
f(z) 2 0 pejaméme maniére, pour = = 0 puisque [ est croissante sur [”3- +°C[, alors
flzx) = ] Finalement, pour tout réel =, on a f{r} 20

5. Puisque pour tout réel r, on a f{'l']' = U, on a que pour tout réel e” = 2+ 1 Lacourbe
de la fonction exponentielle est donc toujours au-dessus de la tangente a cette courbe au
point d'abscisse » = 0.

Corrigé exercice 91 :
TF —p" ef —e7 "

a
hi—r) = = = —= = —hix)

1. Pour tout réel r, [l e d-gr :

fv est donc impaire. Sa courbe représentative dans un repére admet donc l'origine comme

centre de symétrie. .
2. Lesfonctions x — e” — e "etx —+ e” + e “sont dérivables sur K. De plus, pour tout réel

L.t +8 " # 0 ) est done dérivable sur T, comme quotient de fonctions dérivables.

e 3 il —& T 3d T S 3 o S e
W(z) = (e +e %) (e +e7%) — (° — e *)(e* —e ™)

3. Pourtoutr € [, (e* +e-7)2

()
h(x)

¥ — ™"
{ PO (e o R
i ol

1— (hiz))*



Corrigé exercice 93 :
1. Graphiquement, Ia solution de Iéquation [ (%) = 0 semple étre 2 = 12.
2
a onaf(0) =(ax0+be ™0 =}
b. onadun céte f(0) =T etderautre f(0) = bgonch = 7.

3- =
14.2 -7 36
— YN
a. Le coefficient directeur de la droite ':_AB Jest 2 — 0 %
b. Pourtout® € .‘.
fllz)=ax e _ 0. 2(ax + T)('_ﬂ 2= (—0,2ax +a— 1.4)e™%%
c. On saitque la droite | ‘”3} est la tangente a la courbe de [ au point d’ absc;sse =0
, son coefficient dlrec:teur est donc egalr?:’f (0} Ainsi, f0)=0a—14=36q0
a = 5.0nadonc f(x) = (5x + T)e™"*"
4.

a. En utilisant l'expression de fH trouvée en 3.b. on obtient, pour tout * 1,
Jl'r{.'r-'] =(-x+ 3_5]0—0,2;5
b. Pourtoutr € I, e "% = 01 () est donc du signe de = + 3.6.

x i 3.4 25

#o) M T

-1
s
(o
£

]

c. Lemaximum de / surl estdonc 25¢ "%
Corrigé exercice 96 :
1. Latempérature est inférieure a 200°C au bout de 8h30 environ.

Ft)= -; x 0806~ 5 = —196e™5 < 0
3

2. Pourtout! = O _La fonction / est donc

décroissante sur [

3. Pourtoutt,980c = > (rdonc 980e 3 + 20 > 20, cest-a-dire [ (t) > 20" L3 température
ne peut donc étre ;nfeneur a20°Cc.

+ = fit) = —I'E}r(s—? i Qh[)(a—s + 20 4
4. Pourtout ! ;?Ur"r( ) f': ) [ Y |

Corrigé exercice 97 :
Puisque la courbe passe par le point D(0; ?J' on af(0)=e=2

Parailleurs, f(—2) = 0= (da — 2b + 2)e” C:r?msqueL ' # 0 cela entraine que
1 h
f(—,—)z' E—,——i—? e b =0 E_E+2=0
4a — 2b+ 2 = 0, De méme, 2 102 doud 2
-’L:I - Qb F2=10
P r2=10

4&—2@3+2—U
a—2b+8=10

du —20+2=10
u=2b-38

3

4(26—-8)—-20+2=10

\

3

a=2b—8
o J Bh=130
a="%2h—8
=5
a—2
Ainsi, (@) = (227 + 5z + 2)e*”

Enfin, pour tout réel 3, on a_ff( L) = (-1[ + J:IE—'L" + (2! + 5x + E]LE’ _Puisque la drorte'\( D)

est la tangente a la courbe de f au point d'abscisse & = (), son coefficient directeur vaut donc
2—(-1)

N 3 4 ] = ; )
f'(0) =5 + 2k | coefficient directeur de cette droite vaut ( 2) _Ainsi, b+ 2k = G et

1
k=— - Vel o AT
donc 2. Finalement, onadonc f(7) = (22° + 5z + 2)e?



Corrigé exercice 100 :

1. Lorsqu'il n'y a pas de production, c'est & dire quandx = (¥ ona flz)=—10 5 perte de
I'entreprise est donc de 10000 euros.
2. pourtout® € [0; -1[]1 Fix) = 10e™™*® _ 0.1 x (10z — 10)e™ 01" = (11— .'J':JE!_n']": qui

est du signe de 11 — r. On en déduit donc le tableau de variations suivant.

T 1] 11 10

[l + 0 -

“10 390~

Le bénéfice est maximal pour z = 11. Il vaut alors 100e ™ ! milliers d'euros, soit environ
33287 euros.

3. L'entreprise realise du benéfice lorsque fz) =20 or,
flr) 20 & (10x — 10}!?_0"1' z0€10z-1020x>21 L'entreprise réalise du
bénéfice lorsqu'elle fabrique au moins une centaine d'objets.



